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SUR LES OPERATEURS SOUS-NORMAUX. DANS LA
CLASSE A

F. ZAROUF

1. RAPPELS ET NOTATIONS

Nous donnons une amélioration du critére d’appartenance 2 la classe A,(r)
ebtenu par Chevreau et Pearcy [7]; en nous servant du théoréme 1.4 de Sullivan
[11], nous établissons qu'un opérateur sous-normal dans la classe A vérifie ce nou-
veau critére. Ceci conduit, dans ce cas particulier mais fondamental, 3 une démon-
stration rapide du résultat d’Olin et Thomson [10] qui affirme que tout opérateur
sous-normal ‘engendre une algébre duale ayant la propriété (A,(p)).

Nous rappelons. quelques propriétés d’une algébre duale engendrée par un
opérateur, de 'extension co-isométrique minimale d’une contraction et de ]a mesure
complexe associée 2 un opérateur unitaire absolument continu. Nous rappelons
enfin la définition des ensembles & o( 1) et &/ 4). '

Dans la suite, H désigne un espace de Hilbert complexe séparable de dimen-
sion infinie.

1.1. ALGEBRE DUALE. Soit (%,(H), | - |l;) '’espace de-Banach (et idéal) des opé-
rateurs compacts a traces finies sur H. L’algébre de Banach Z(H) des opérateurs
définis sur H s’identifie au dual de %,(H). Dans cette identification, la forme bilinéaire
canonique est donnée par:

LT, LYy =t(TL), T € ¥(H), L% (H).

- SiT € £(H), onnotera & rla plus petite sous-algébre unitaire faible*-fermée de
Z(H) contenant T et Oy I'espace de Banach quotient €,(H)/1 1, L5/ + = {Ke¥,(H),
{K. Ay =0, VA € &1} qui est le préannulateur de /7. Le dualde Qr s’identifie
a o/ et Ja forme bilinéaire canonique est donnée par:

<A= [L]7> = tr(AL)s A€ ‘Rﬂ]‘a [L]T € QT

[L}y, ou tout simplement [L], désigne ’élément générique de Q.



70 F. ZAROUF

A tout couple (x, y) d’éléments de H, on associe 'opérateur x & v, de rang
au plus égal & un, défini par (x ® y) () = (v, »)x, pour # € H, (-, *) étant le produit
scalaire sur H. On a tr(x ® ¥) = (x,») et donc x ® y €%,(H). On dit que 7,
a la propriété (A,) si pour tout [L] € Qr, on peut trouver x, y € K tels que
[L] =[x ® »] et que 7 a la propriété (A,(r)), r > 1, si pour tout [L]e O, et
tout ¢ > 0, on peut trouverx, y € Htelsque [L] =[x ® y]et |x. .y < + g){L] .

Si T: H - H est une contraction absolument continue, le calcul fonctionnel
@r: H® — o/, de Sz.-Nagy — Foias, est un homomorphisme faible*-continue
de H® sur ¢ (H>) vérifiant en particulier [f(T)’; < {if'w0> AT) = &(f).

La classe A (= A(H))est 'ensemble des contractions absolument continues T
de Z(H) telles que @ soit une isométrie. Dans ce cas, ¥ est un faible*-homéo-
morphisme et il existe une isométrie ¢;: Qr —» L1/ H} telle que ¢F = &,. H}; désigne
Ie sous-espace de H! des fonctions f dont ’extension analytique fau disque D véri=
fie /(0) = 0. Rappelons que L1,/ H} est le prédual de H>.

Pour A eDet T € A, on note [C;] = o7 ([P,]), P, étant le noyau de Poisson,
Pyei) = (1 — iA®)| 1 — Ze*i-2, e T, P, € L°(T). On a alors:

D), [CD =L2(f), [C:D> =y ox(IC:])> = <[, Pi> =11

La classe A;(r) est I’ensemble des T € A tel que &7 ait la propriété (A,(r))
Pour T € Z(H), on désignera par o(T), 6(7T), 0.(T), g;s(T) le spectre, le
spectre essentiel, le spectre essentiel a droite, le spectre de Fredholm isolé de T
respectivement et par & _(T') la réunion des trous de ¢.(T') d’indice négatif ou nui,

contenus dans o(T"). Rappelons que o(T) = a(T)\(a/(}) U o (T)).

1.2. EXTENSION CO-ISOMETRIQUE MINIMALE. [Soit T: H — H un¢ contrac-
tion. Alors T admet une extension co-isométrique minimale B. Autrement dit, il
existe un espace de Hilbert K contenant H et une co-isométrie B € £(K) tels que:

BHcH, BH=T et K=V B*™H.

n»0

Puisque B* est une isométrie, on peut décomposer Bsousla forme B = S* @ R
et ’espace correspondant sous la forme K =% @ 2, avec S: & — & shift unilatéral,
R:%—>R opérateur unitaire. Pour tout x€ H, on a2 x = Qv & 4Ax ol Q@
est la projection de K sur & et A la projection de K sur 2. Si T est absolument con-
tinue et si # # {0}, alors R est absolument continu et, pour tout x € H et tout
h e H®, on a: ‘

h(S*Qx = QUT)x), MR)(Ax) = A(N(T}x).
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Dans le cas o T € A(H), on a:

1°) Be A(K), Pr°Pzl: of5 =577 est un faible*-homéomorphisme isomé-
trique et j = @glogr: Q7 — Qp est une isométrie telle que j({C,]1;) = [C,]z, A€ D;
J(x ® ¥I1) =[x ® y]p pour tous x, y € H.

2°) Pour x, ye Het w, z€ K, on a:

ix @ ylzll = llix @ sl [¥ @ 215 =[x ® P2y,

v ® zls = [Qw ® Qz]z + [dw ® 4z,

P étant la projection de K sur H.
3°) Si (x,)n»1 €st une suite de H telle que:

“:xu ® y]T“ - 01 V}’ € H:

alors:

H[X" ® z]B” + “[an ® Z]B“ + li[Axn ® z];!B - 01 VZ EK'

4° Si (z,) est une suite dans K qui converge faiblement vers 0, alors
v ® z)sll -0, Ywe&.

1.3. MESURE COMPLEXE ASSOCIEE A UN OPERATEUR UNITAIRE ABSOLUMENT
CONTINU. Soit U: H—H un opérateur unitaire et absolument continu de mesure spec-
trale Ey qu’on considérera définie sur T. Pour x, y € H, puisque U est absolument
continu, la mesure complexe By y définie par pt, ,(4) = (Ey(4)x, y), 4 borélien de T,
est absolument continue par rapport a la mesure de Lebesgue m sur T. Pour %, y €
€ H, il existe donc une fonction, notée xf’y, ou tout simplement.;r -y, élément de
IXT) telle que du,, = x-ydm. La fonction (x,3) »x-y: HXH — LYT) est
donc sesquilinéaire et si U= U, @ U,, H = H, ® H, alors pour x =x; @ x,,

. . U, U,
¥ =i @Yy, avec Xy, i€ Hyetx,, yoe Hy,ona x; -y, = XY, % Ve = X' 1 =0
et x:¥ = x;-); + Xp-ys. Cela résulte facilement du fait que pour tout / € L*(T),

on a%
AN

Sl-(xf’y)dm = (W), ¥) = (UDx, 1) + ((UDx, y2) =
T

v v
= S Lo (x1 tyy +xg Pyp)dim,
T

1.4, Les ENSEMBLES %4(27 1) ET &5(/ 7). Soit T = Z(H) et soit 6 un réel positif
ou nul. L'ensemble %4(o77) est constitue des [L] € Q tels qu’il existe deux suites
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(x,) et (1) dans la boule uvnité fermée de H vérifiant:
19 lim[L] ~ [x, ® 3] < 0

) VeeH, Iy, ®2]i+ @310

et £/ ) est Pensemble des [L] € Qy tels qu'il existe deux suites (x,) et (r,) dans la
boule unité fermée de H vérifiant:

1°) Iim, [L] — [, ® 3,1} < 0,

2)V-eH, [x, 2] -0,
et

3°) y, converge faiblement vers 0.

I est clair que (7 y) © ENA 7).

Etant donné un borélien E de T, on conisdérera L}(E)-comme canoniquement
plongé dans L¥T).

Soit T € A(H) et soit B = S* @ R son extension co-isométrique minimale.
Si R # 0, alors pour tous w, Z € #ona [w'fz] = ogllw ® zip)-

Pour / € LXT) et T € A(H), on désigne par [/]; I'élément de Q@ défini par
Ulr = o7 (). Comme

<W(B). jliir)> = <M(T). U = Sh-’ dit = {h(B), {{1p),
T

on a jil/]ly) = 1.
Pcur ces rappels, on peut consulter [1] et [7].

2. NOUVEAU CRITERE D'APPARTENANCE A LA CLASSE A

Chevreau et Pearcy ont montré dans [7] que pour T € A, si I'enveloppe abso-
Tument convexe fermée, aco(§4(s7 1)), de &/(+71) contient la boule unité de centre 0
et de rayon y, avec 0 <0< y < 1, alors T € A,(r). Dans ce qui stit, nous donnons
une extension de ce résultat. Rappelons tout d’abord les deux résultats suivants:

2.1. ProrosiTiON. (cf. [7, Proposition 3.10]). Soit T: H — H une contraction
absolument continue, B == S* @ R son extension co-isométrique minimale, avee R 5 (),
Alors:

a) il existe un ensemble borélien T de T et un sous-espace #, rédwisant pour
R tels gque Ry = R A, soit unitairement équivalent a I'opérateur de multiplication
par €' sur LX) et m X soit une mesure spectrale scalaire pour R.



()i‘ER{ATEURS SOUS-NORMAUNXN DANS LA CLASSE A 73

) Le sous-espace de Ry correspondant a HXZX) ¢st inclus dans AH .

'REMARQUE. Le fait que m'Z soit une mesure spectrale scalaire pour R signifie
ici que X est un borélien minimal (a un borélien m-négligeable prés) supportant
les fonctions x-y, x, v € 4.

2.2. TriorREME. (cf. [6, Theorem 3.11]). Soir T € A, B = S* @ R son exter-
sion co-isométrique minimale, avec R # 0. Soit ¢ > 0,0 < p < 1, I, = Aa;-b + 1,
avecay, € H, b € #eth € LNX). Alors,ilexisteu € H, ¢ € 4 tels que:

lh— Ay + w)iclh <& Qull<e,
A — Aull < e, full < 202, flell < Ly + e et ¢ — b e,
' p

R, étant le sous-espace du r/zeo; éme 2.1 et Ay la projection de K sur R, .

Les notations étant les mémes que précédemment, nous allons établir Je théors-
me suivant:

2.3. THIOREME. Si T €A et si acol{&5(s/)} U {lllr: 1 € LXZ), I < 1})
contient la boule de centre 0 et de rayon y de Qp avec 0 <0<y <1, alors
e .
TeAr), r= *]—;—
v (1 — () /,
La démonstration de ce théoréme repose sur le lemme 2.4 et le théoréme 2.5
suivants:

2:4. LemME. (Les hypothéses sont celles du théoréme 2.3 avec 0 > 0.) -Soit
O<p<),[L]eQg,acH we, be#, 6>0 rels que H[Lly —[a @ (w +
+ b)Y < 6. Alors il existe a' e H, w' € &, b' € R tels que:

L]y — [ ® (W' + B)sll < (09]y)

fla — il < 3(3/y)2, ilw — w'i| < (6fy)**
et

1 .
Ho'll < - - (lbl] + (9/9)'2).
0 :

Preuve. Soit L]y =[Llg—[a® (W + b)ig. d=i[L}, ¢>0 tels que
{(Miy)d + & < U15/y et 7 tels que 51 = 68/y — (d0fy + ). D’aprés 1a condition du
théoréme 2.3, il existe N € N, [K;], ..., [Ky] dans &5(7), | € L(Z) et des scalaires
01, -+, Ay tels que o

N

X ot + L < ’c“]' et ji]‘l( [Li]s) — ( ‘:’: “i[ki] + []]T)
i

i1 7 i-:1

£
< -
2
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Puisque chaque [K;] appartient 2 &}(«7;), une technique analogue i celle de

([7, Proposition 4.6]), montre que I’on peut choisir (x;)1<i<n» (1')14:<x dansla boule
) N AT

unité fermée de H, o = ¥ Vaix;, o = Y, Véx, tels que:
i::1 i=1
| ’ ; o
n “j-lchlm = ( ¥ 4l ® v + mr) [ <o+ dofy < 30
F g

100 ® Quilyii < 13, 1Quy ® Wy < 73, iilAuy ® By < 73

N d . )
2) . [14,° = Z Hi X2 <= —hl, < -
i—l Y ¥

- N d . )
HISRE Y gyl <=M <-—.

s ¥ L4

Il découle de ces relations que:
‘ N . L
!i [Qa @ bl + 3, 4[0x; ® Oy] — [0 + ) ® (i + Qe ’“ <
{=l

ct, puisque j est une isométrie, la relation 1) implique que:

N .
3)“_ WLl — ([Qa; ® w'lg + [da, ® blg + Z wlAx; @ Aylg + Ule)” < 687y — 31,

i=1

a =a+ u, w=w+0u.
1 0 [}

N e . ' B
La fonction/i = pX 2,Ax; %Ay, + lest dans LY(Z); donc, d'aprss le théoréme 2.2
Peal -k o

il existe s € Hetc € A tels que

| y . .
(1Aa’.‘bl + Y %A Ay, + - Alay + a)’-‘c“ <t
i=1 i

. N 12

S T e )y e o . Sne

LI < - — > hh < 20t <2 (Z o+ :1) . < 20y E
fw'i + 1 : sy |

0ot 1 g o "1/9 l g R ‘o
e, < (b7 + (Al <-- (b + (079,
L p
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Il résulte de la relation 3) que:

N
HtAal ® by + ¥, aldx; ® Ayl — [Aa + D) @ cly| < =,
i=1

et comme {{{Qi ® w'l|| < |Qi|| {w'|| <, on a:

I[L]s — [Qlar + @) ® w'] —[d(ay + @) @ clpli < B3y —t

soif encore

MLl — (@ + @) ® (W + O)lgll < 03]y — 1, w €&, ceX

Les éléments ' = a, +d =a + uy + @, b’ =c, w = w + Qu, satisfont bien les
conditions du lemme car:

la" — all < lluoll + llall < 3Q/»)™, lw — wil = [Quoll < liwoli < (8/1)"*

et

1Bl = lleli< %(nbn+ @),

2.5. THEOREME. (Les hypothéses sont celles du théoréme 2.3.) Soit 6 > 0,
(LleQr,acH, we, beR tels que:

n MLl — (o ® Pw + )l < &.
Alors il existe a cH, we S, beR tels que:
(Ll = & ® PGV + By
a — all < 3GMAL — @, I — < GV — G
16 — Il < 3ol + 26V {L — @Y,

P deésigne la projection de K sur H.

Preuve. Puisque j est une isométrie et que [@ @ P(Gv + b)Yl = [a ® (w + b)];,
la relation 1) implique que:

WMLl —[a ® v + &)l < 6, [Lly=j~(Llp).
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Posons a = a;, w = wy, b = b, et posons p, = $,:1/5, ol (s,) est une suite
décroissante vers 1/2, s; = 1. Envisageons d’abord le cas 8 > 0. D’aprés Ie lemme
précédent, il existe a, € H, w, € &, b, € Z tels que

L] — la ® (wy + Bt < 00/,
avec

flay — @yl < 3(3/9)V2, by < N {ibyil + (O/y)v2).
1

Par récurrence, on peut construire une suite (a,) dans K, une suite (»,) dans &
et une suite (h,) dans Z telles que

15 — [ay ® Cr, + b5 < (677)%,

n-2 B-2

fa, — @, < 3@ . e, — el < @O T,

n-2

(Bt + @iN20/7) T ).

b1l <
' Pn-1

Les suites (a,) et (wv,) sont donc de Cauchy. Soit @ = lima,, w = lims,. On a*

aQ

0 oc {‘f‘_
< Y ia — a-all< Y 36800 P =
k=2

foan2

la — a) =H 3, (@ — 2

k-2

= 3@V {1 — G,
et de la méme facon on a:
Lo — wll < (87201 — (9]y)V2)).

De la relation b,} < — — {16, + (3/yP%9;7) 2 ], on en déduit
lpn—-l

B, 20BN + 20 (11 — i)y, meN.
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La suite (b,) est donc bornée. Quitte a remplacer (b,) par une sous-suite faible-
ment convergente, on peut supposer que (b,) converge faiblement vers 5. Donc

6 — bl < 1161 + 116l < 31l + 2(3/mV*(1/{1 — (B/y)**})

0 = lim ([L]; — [a, ® (v, + b)]gll = lim [[L]y — [a ® P(w, + b,)] +

n—00 n—-00

+ @ — a,) ® P, + b)lrll = lim [i{L] — [&@ ® P(v, + b,)]il

=00

donc {L)y = lim[a ® P(w, + b,,)] Orpour he H® on a

N+ 00

<K(T), (L] = limd{N(T), [a @ P(w, + b)) =
= lim{(T)a, w, + b,y = <(T), [a ® PGV + B

donc [L); = [a ® P(W + b)],. Reste a traiter le cas § = 0. Soit & tel que ||[L]; —
--{a ® P(w + b)]zll< §'<0. Choisissons 0 < 0" < 1y tel que(é’/y)l"'?(i———(gw‘) <
< (0/y)*. On peut appliquer alors I'argument précédent avec les parametres 0 etd’
et on obtient bien le résultat désiré. =

Preuwve du théoréme 2.3. 11 suffit de choisir e >0, a =0, w=0, b =0 et
o = ||[[L17ll + &, [L]lr € Qf et d’appliquer le théoréme 2.5.

3. PROPRIETES D'UN OPERATEUR SOUS-NORMAL DANS LA CLASSE A

3.1. DEFNITION. Soit T € Z(H). On dit que T est sous-normal s’il existe
un espace de Hilbert 5 et un opérateur N : # — # normal tels que H soit un
sous-espace fermé de #, NH c H et N\H = T.

3.2. PROPOSITION. Si T est un opérateur sous-inormal dans la classe A, alors
pour tout i €A = o(T)\oi(T), on a [C,lr € 5§ 1).

Prewve. Soit L € A, si A €0, (T), d’apres [10], [C,] € 65( ). Si L€ (6(T)n
f DYN6,T), le lemme se déduit immédiatement de [6, Lemmas 2.2 et 2.3] et de
[7, Lemma 5.2].

Dans la suite, on se place dans Ie cas ou T : H —» H est un opérateur sous-
-rormal et est dans la classe A. Pour montrer que 7 est dans A,(6), nous utiliserons
Io critére d’appartenance a la classe A pour lcs opérateurs sous-normaux établi par
Sullivan [11] et les deux lemmes suivants dont le premier peut aussi se déduire du
Lemma 2.1 de [2].
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3.3. LEMME. Soit A un sous-ensemble du disque unité D et soit I' 'ensemble
NTL(A) des points de T qui sont limites non tangentielles de points de A. Alors

le boule unité fermée de LMT) est contenue dans aco({P,, 4 € A}).

Preuve. Supposons qu’il existe f € LY(T'), avec |fl;, < 1 etf¢ aco({P,, 2 € A})
Draprés le théoréme de Hahn-Banach (Proposition 14.15, [3]), il existe une fonction

g € L¥(I) et un réel « tels que Re(S fg) > 2 > Re( Sgh),pour tout he aco({P; ..

1 € A}). 11 en résulte d’aprés ([9], p. 38) et le fait que I' = NTL(4) que "¢V >
> o > |iglie €€ qui est impossible.

Il résulte de ce lemme que I'ensemble {[{}y, I € LY(Z), |lj; < 1} est inclus
dans aco({[C,]r, 4 € A}).

3.4. LeMMme. Soit F = NTL(0i(T)). Alors

2) aco{[C,ly, 4 €0, (T} > {[Nr, 1 € LXF), jlly < 1} ;

b) Pour tout 1 € LI’)(F), avec |illly < 1, on a {1}y € Zo(A ).

Prewve. L’assertion a) est une conséquence du théoréme de Hahn-Banach.

L’assertion b) utilise 2). En effet, soit / € LX(F) |lljl; <!l et soit ¢ = 1; d’aprés a),
il existe une suite de scalaires (&)1 <i<x, tels que 4; € 6y(T), 1 < i < k,, Choisissons u;

- oGl <e et ¥ lul <l

l<ighk, ) <isky
unitaire dans Ker(I' — 4;) il vient que [C;] = [u; ® u;] et donc (car on vérifie
facilement que, pour i # j, on a [u; ® u;} = 0) on a:
1@% . Gl =[x ®X], avec x = lsizskl B, X = lé?_‘,gklﬁs“& ’
les B; étant tels que B = o;; on a donc
N—xexll<l

Posons x; = x. La condition a) reste vraie si I’on remplace ¢;;(T) un sous-ensemble
de complémentaire fini dans o;(7).
11 existe donc, poure = 1/2 une suite scalaires /lk1+1 s «e ey A, dans oie(TN{A; 3

1<i<hk), et apya,...0x avec [l[/] —, Y alCli<1/2. Pour u;e

1+1<i<k2
Ker(T — ), ki +1 <i<k,, avec |y} =1 on a [Cy] =[w; ® #;]. On pose
x3= Y Bu,X= Y Pa, B; = ;. Ceci implique:
b +TQigh, k rlgick,

Y alGl=[@%], [[—[x® %l<1/2

1;1-1-1<\i.gk3
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et X;, X, orthogonaux. Par récurrence, on construit une suite orthogonale (x,) telle
que 1] —[x, ® X,]|| < 1/n, Vn > 1 et x, € V{ukn_], ...,-uk"}. On pose ky = 0.
11 reste & prouver que pour tout w € H, [x, ® w] = 0 quand #» est assez grand.
Puisquex,= Y, B, et w=( . Y wiui) @, 0e(V{n,_,.. NTREE

n—lg'< n n—1<l<kn

on a:

[, ® 0] = ):, o, @;[u; ® u;)

kn—lgiékll
et donc
1/2 o .
mxn®w1n<( ) la,-lz) ( Y 1wﬂ)<( ) 1wrl)—>0
n1Sisk, PRI k,_y<ick,

quand » tend vers Pinfini. -

3.5. THEOREME. Soit T € A(H), sous-normal, B = S* @ R son extension
co-isométrique minimale. Alors, il existe un borélien G de T et un sous-espace rédui-
sant & pour R tels que: ' '

a) RiA soit unitairement équivalent a M it sur L*G).

B) aco({[C;lr, 2 €(@(TYU F_(M)n D} U {lllr, I € LNF), [l < 1} u{llr,
1 € LNG), W, < 1}) coincide avec la boule unité de Qr, avec F = NTL(cy(T)).

7) aco({EY D} U {lllr, 1 € LYG), |lllly < 1}) contient la boule unité de Qr.

Preuve. Soit T =T, ® U la décomposition canonique de 7, T; est c.n.u.
et U unitaire. D’aprés Theorem 1.4 de [12], puisque T € A(H), H contient un sous-
-espace réduisant .# pour U, tel que R'.# soit unitairement équivalent & M.t sur
L¥T\NTL(o(T) n D)). En posant G = T\NTL(¢(T) n D), on obtient la condition ).

Commes(T)ND = (6 (DU F_(THn Duoy(l), on a:

GUFUNTL@.) =T, o_ = (6(T)uF_(T))nD.
En utilisant les lemmes 3.3 et 3.4, on obtient
aco({[C,], A €eo_} u{llly, 1 € LX(F), Il < 1} u{lllr, 1€ LYG), Ik < 1}
saco{lllr, [l < 1, 7 € L{(T)}

qui contient la boule unité de Q. D’aprés b) du lemme 3.4, on a {[l];; I € L)(F),
W, < 1} = &3(#1); ceci, avec f) et la proposition 3.2, établit y).

3.6. COROLLAIRE. Soit T un opérateur sous-normal dans la classe A. Alors
T € A,(6).
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Preuve. 1l est clair que U (notation de la preuve du théoréme 3.3) est une
partiec de R. On en déduit facilement via le fait (cf. Proposition 2.1) que my est
une mesure spectrale scalaire pour R que G < Z. Il en resulte (via le théoréme 3.5.9)
que T vérifie des hypothéses du théoréme 2.3 avec 0 = O et 7 = 1.

ReMarQuUE. Daprés [S5, Theorem 6.2], notre théoréme 2.3 est en fait un
crit¢re d’appartenance 4 la classe A, N, €t Theorem 7.3 du méme articie permet

donc retrouve que tout opérateur sous-normal de Ia classe A est reflexif, cas parti-
culier mais foundamental du célébre résultat d'Olin et Thomson [10].

Citons un autre exemple qui résulte du théoréme 3.5 et qui n'est pas consé-
quence directe de ([7, Proposition 4.6]):

3.7. CorOLLAIRE. Soit T € A(H) tel que T = T' @ U, avec U unitaive abse-
lument contimu et de mesure spectrale scalaire iy, Y < T.

Si (6(T) U F_(T))n D est dominant dans T\Z alors T € A(6).

L’auteur a eu, pendant la préparation de cct article, des discussions fructueuses
avec B. Chevreau et C. Pearcy. 1l tient & les remercier.

Ce travail terminé, 'auteur a appris que B. Chrevreau a prouvé que A = A,(p)
(cf. [4)) et que, indépendamment, H. Bercovici a montré que A = A,(l).

NoTtE pu 25. 10. 1988. S. Brown et B. Chevreau ont montre que toute
contraction de la classe A est réflexive [14].
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